Листок №03 [19.09.2006] {Прямоугольный тетраэдр}
ВНИМАНИЕ: данные задачи необходимо решить и сдать в письменном виде не позже 21 октября 2006 года, и эта работа должна быть оформлена в полном соответствии с «Инструкцией по оформлению решений задач»!
Опр. Тетраэдр называется прямоугольным, если все три плоских угла при какой-либо его вершине прямые.
Задачи: Пусть в тетраэдре ABCD все плоские углы при вершине D прямые, AD=a, BD=b, CD=c:
1. Доказать, что тогда 
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2. Найти длины всех его бимедиан.
3. Найти радиус описанной около этого тетраэдра сферы.
4. Найти площадь грани ABC.
5. Доказать соотношение 
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 (теорема Пифагора для прямоугольного тетраэдра).
6. Доказать соотношения (а) 
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 и (в) 
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, где h – высота тетраэдра, опущенная из вершины D; d – расстояние до граней ABD, ACD, BCD от точки O, принадлежащей грани ABC и равноудалённой от остальных граней; r – радиус вписанной в этот тетраэдр сферы.
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