Листок №06 [14.10.2006] {Свойства ортоцентрического тетраэдра}
Утверждение: В ортоцентрическом тетраэдре:
1. Все плоские углы при одной вершине одновременно либо острые, либо прямые, либо тупые.
2. Одна из граней – остроугольный треугольник.
3. Все бивысоты пересекаются в одной точке.
4. Сумма квадратов длин любых двух скрещивающихся рёбер в четыре раза больше квадрата длины любой его бимедианы.
5. Выполняется соотношение OH2 = 4R2 – 3d2, где O – центр описанной сферы, H – точка пересечения высот, R – радиус описанной сферы, d – расстояние между серединами противоположных рёбер.
6. Точки пересечения медиан граней, точки пересечения высот граней, а также точки, делящие отрезки, соединяющие точку пересечения высот с вершинами, в отношении 2:1, считая от вершины, лежат на одной сфере. Опр. Эта сфера называется сферой двенадцати точек ортоцентрического тетраэдра.
7. HM1:M1N = 1:2, где H – точка пересечения высот, M1 – точка пересечения медиан какой-либо из граней, N – точка пересечения луча HM1 с описанной сферой тетраэдра.
8. H1M:MN = 1:3, где M – точка пересечения медиан тетраэдра, H1 – точка пересечения высот какой-либо из граней, N – точка пересечения луча H1M с описанной сферой тетраэдра.
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