
Ëèñòîê 9. Ïðîåêöèÿ íà ïðÿìóþ è íà ïëîñêîñòü.

1. Ïëîñêîñòü XYZ äåëèò ðåáðà AA', A'B' è B'C' åäèíè÷íîãî êóáà ABCDA'B'C'D' â îòíîøåíè-
ÿõ AX

XA′ = 1
1 ,

A′Y
Y B′ = 2

1 , B′Z
ZC′ = 1

2 .
a) Íàéòè, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò îñòàëüíûå ðåáðà êóáà (èëè èõ ïðîäîëæåíèÿ)
á) Íàéòè, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò ñëåäóþùèå îòðåçêè (èëè èõ ïðîäîëæåíèÿ):
AC', BD', OD', ãäå Î - öåíòð ãðàíè ABCD.

2. Ïëîñêîñòü XYZ äåëèò ðåáðà AA', ÑÑ' è B'C' åäèíè÷íîãî êóáà ABCDA'B'C'D' â îòíîøåíè-
ÿõ AX

XA′ = 3
1 ,

CY
Y C′ = 1

2 , B′Z
ZC′ = 1

3 .
a) Íàéòè, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò îñòàëüíûå ðåáðà êóáà (èëè èõ ïðîäîëæåíèÿ)
á) Íàéòè, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò ñëåäóþùèå îòðåçêè (èëè èõ ïðîäîëæåíèÿ):
A'C, B'D, MD', ãäå M - ñåðåäèíà ðåáðà ÀÂ.

3.Â êóáå ABCDA'B'C'D' ïðîâåäåí îáùèé ïåðïåíäèêóëÿð MN ê ïðÿìûì A'B è B'C (òî÷êà M
ëåæèò íà ïðÿìîé À'Â). Íàéòè îòíîøåíèå À'M:MB. (Óêàçàíèå: ðàññìîòðåòü ïðîåêöèþ êóáà íà
ïëîñêîñòü, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ AC')

4.Ïëîñêîñòü, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç ñåðåäèíû ðåáåð AB è CD òåòðàýäðà ABCD, ïåðåñåêàåò ðåáðà
AD è BC â òî÷êàõ L è N, ïðè÷åì BC=4CN. Íàéòè AD:DL. (Óêàçàíèå: ðàññìîòðåòü ïðîåêöèþ
òåòðàýäðà íà ïëîñêîñòü, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ áèìåäèàíå ðåáåð AB è CD)

5. Äîêàçàòü, ÷òî ïëîùàäü ïðîåêöèè êóáà ñ ðåáðîì 1 íà ïëîñêîñòü, ðàâíà äëèíå åãî ïðîåêöèè
íà ïðÿìóþ, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ ýòîé ïëîñêîñòè.

6. Íà äèàãîíàëè AC' ïàðàëëåëåïèïåäà ABCDA'B'C'D' âçÿòà òî÷êà M, à íà ïðÿìîé B'C - òî÷êà N
òàê, ÷òî îòðåçêè MN è BD ïàðàëëåëüíû. Íàéòè èõ îòíîøåíèå.(Óêàçàíèå: ðàññìîòðåòü ïðîåêöèþ
ïàðàëëåëåïèïåäà íà ïëîñêîñòü, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ ïðÿìîé B'C)

7. Íà ïðÿìîé l â ïðîñòðàíñòâå ïîñëåäîâàòåëüíî âçÿòû òàêèå òî÷êè A,B è C, ÷òî ÀÂ=10 è BC=22,
à ðàññòîÿíèÿ îò ýòèõ òî÷åê äî ïðÿìîé m ðàâíû 12,13 è 20 ñîîòâåòñòâåííî. Íàéòè ðàññòîÿíèå
ìåæäó ïðÿìûìè l è m.

8. Îñíîâàíèåì ïèðàìèäû SABCD ñëóæèò êâàäðàò ABCD ñî ñòîðîíîé 15, à ðàäèóñ âïèñàííî-
ãî â ïèðàìèäó øàðà ðàâåí 3. Íàéòè âûñîòó ïèðàìèäû, åñëè îíà ñîâïàäàåò ñ ðåáðîì SA.

9. Âåðøèíû êâàäðàòà ABCD ñî ñòîðîíîé 25/4 ëåæàò íà ñôåðå. Ïàðàëëåëüíûå äðóã äðóãó ïðÿìûå
ïðîõîäÿò ÷åðåç òî÷êè A,B,C,D è ïîâòîðíî ïåðåñåêàþò ñôåðó â òî÷êàõ A',B',C',D' ñîîòâåòñòâåííî.
Íàéòè DD', åñëè AA'=2, BB'=10 è CC'=6.

10. Òðè øàðà ðàäèóñîâ 1,2 è 5 ðàñïîëîæåíû òàê, ÷òî êàæäûé èç íèõ êàñàåòñÿ äâóõ äðóãèõ è
äâóõ äàííûõ ïëîñêîñòåé. Íàéòè ðàññòîÿíèå ìåæäó òî÷êàìè êàñàíèÿ ìåíüøåãî èç ýòèõ øàðîâ ñ
ïëîñêîñòÿìè.
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