Листок №11 [29.01.2007] {Экстремальные задачи: треугольник}
1. Докажите, что среди всех треугольников с фиксированным углом  и площадью S наименьшую длину стороны BC имеет равнобедренный треугольник с основанием BC.
2. Докажите, что среди всех треугольников ABC с фиксированным углом  и полупериметром p наибольшую площадь имеет равнобедренный треугольник с основанием BC.
3. Докажите, что среди всех треугольников с фиксированным полупериметром p наибольшую площадь имеет правильный треугольник.
4. Рассмотрим все остроугольные треугольники с заданными стороной a и углом . Чему равен максимум суммы квадратов длин сторон b и c?
5. Среди всех треугольников, вписанных в данную окружность, найдите тот, у которого максимальна сумма квадратов длин сторон.
6. Периметр треугольника ABC равен 2p. На сторонах AB и AC взяты точки M и N так, что MNBC и MN касается вписанной окружности треугольника ABC. Найдите наибольшее значение длины отрезка MN.
7. Площадь треугольника ABC равна 1. Пусть A1, B1, C1 - середины сторон BC, CA, AB соответственно. На отрезках AB1, CA1, BC1 взяты точки K, L, M соответственно. Чему равна минимальная площадь общей части треугольников KLM и A1B1C1?

8. Какую наименьшую ширину должна иметь бесконечная полоса бумаги, из которой можно вырезать любой треугольник площадью 1?
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